P924. Supertopologia

Anal Turing

Dado un = € (0, 1] real, definimeos
U. = {2,Q}U{B(NNQ:r <<}

donde B{r) es el intervalo (—r,v).
Ohbservamos que [V, es una topologia sobre § para todo = € (0, 1] real.

Consideramos ahora el signiente conjunto de P({P{0))):
T =A@, Pl u{l. == (0,1}

que es topologia de P}, porque incluye al vacio y al total, ¥, dades {si}ep ¥ {55172

U Ue, = Unp,_, . ["] Ue, = Unmin, g, .
ic =1

Por tanto, T es una topologia de P(0}), infinita no numerable, v sus elementos son topologias sobre ).
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One Man Orchestra
Sigui S una familia de subconjunts de @ amb les seglients propietats:

— Donats ABES, esté ASBo A2B
— Donats Ai€S, UAIES Denotem per F(A)={BES | BEA}

La topologia que proposo és la seglent: T={F(A)U{2,@} | AES} U {2,P(Q)}

Cal veure moltes coses:

En primer lloc, |T|=|S| que discutirem després quant és. Ara cal veure que els seus elements sén
topologies i que ell mateix és topologia. Sigui UET. Si U=P(Q), és la discreta. En qualsevol altre cas,
és de la forma F(A) U {2,@}. Cal veure que aixd és una topologia, i el buit i el total hi sén. La unié i la
interseccio son trivials si involucren @ o @. En cas contrari, les unions/interseccions funcionen:
BeF(A), CEF(A)»BEA, CEA=BNCESA=BNCEF(A) BIIEF(A)=BI1SA=>UBI1SA=UBIIEF(A)
Ara cal veure que T en si és una topologia, i veiem que ja té el buit i el total. Les unions/interseccions
funcionen ja que F(A)NF(B)=F(ANB) i UF(Ai))=F(UAi), (i ANBES perque és A o B).

El que manca ara és trobar un tal subconjunt S no numerable. Com a S, proposem { (-,n)NQ | rER },
que obviament compleix les propietats i €s no numerable.



