
Encurtidos Villareales

P30. VPM

Els vèrtexs d’un 𝑛-àgon regular inscrit en un cercle unitat són 𝜁𝑘 per 𝑘 = 0, 1,…, 𝑛 − 1, on 𝜁 =
𝑒𝑖2𝜋𝑛 . Calculem el VPM respecte del punt 1:

VPM = |∏
𝑛−1

𝑘=1
(1 − 𝜁𝑘)| = |𝑝(1)|,

On 𝑝(𝑥) ≔ ∏𝑛−1𝑘=1(𝑥 − 𝜁
𝑘).

Ara, recordem que 𝑥𝑛 − 1 = ∏𝑛−1𝑘=0(𝑥 − 𝜁
𝑘) = (𝑥 − 1)𝑝(𝑥). Per tant,

𝑝(𝑥) = 𝑥
𝑛 − 1
𝑥 − 1

= 𝑥𝑛−1 +⋯+ 𝑥 + 1.

Finalment, VPM = |𝑝(1)| = 𝑛.
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